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A CONSTRUCAO DA DIVISAO NOS ANOS INICIAIS EM SEUS DOIS SIGNIFICADOS:
MEDIDA E PARTILHA

A divisdo possui dois significados distintos e complementares. Quando repartimos igualmente um
total entre determinados sujeitos/ objetos e queremos saber quanto cada um receberd estamos
explorando o significado da PARTILHA. Porém, quando dividimos um total em grupos que possuem a
mesma quantidade e queremos saber quantos grupos serdao formados, estamos diante do significado da
divisio MEDIDA ou por QUOTAS.

Qual a implicagao da diferenciagdo entre os dois significados da divisdao, para a aprendizagem das
criangas e a organizac¢ao da a¢ao docente?

E necessario que os educadores reconhecam esta diferenciacdo para delimitar como e quando irdo
introduzir a divisdo nas atividades escolares junto aos seus alunos, na perspectiva da formalizacao da
notacdo operatdria. Para tanto, devem ponderar: Qual significado da divisGo é o mais apropriado para
introduzir a nota¢do da nova operagcdo? Qual deles representa a relagdo inversa direta a multiplicagdo?

Se nossa intencionalidade é favorecer a reversibilidade do pensamento da crianga, para que ela
considere a divisdo como operacdo inversa a multiplicacdo (o que a multiplicacdo faz, a divisdo desfaz),
observa-se que o significado MEDIDA é o mais apropriado para representar esse processo.

Para tornar mais claro esse argumento, vamos analisar a multiplicagdo com significado de
proporcionalidade, no exemplo abaixo, para refletirmos sobre a natureza de sua operacao inversa.

Lei: SAO 5 FLORES EM CADA VASO.

N2 DE VASOS TOTAL DE FLORES T
Destacamos que, tanto a multiplicacao
. 5 guanto a divisao, irdo se constituir na
relagdo um para muitos e ndo mais na
' ‘ 10 relagdo biunivoca e reciproca um para
cada um. Nesse exemplo, a relagdo

um para muitos esta explicita na lei: 5
15 flores para cada 1 vaso. A lei é uma

relacdo constante entre flores e vasos,
i enquanto o n? de vasos e o de flores
20 sdo numeros variaveis.

Deste exemplo, iremos considerar a situacdo:

Tenho 4 vasos e quero colocar 5 flores em cada vaso, quantas flores irei precisar? 4 x 5 = 20 flores

Para desfazer o que a multiplicacdo fez (operacgdo inversa) teriamos que propor a seguinte divisdo:

Vou dividir 20 flores em grupos de 5, e colocar em cada vaso 5 flores, quantos vasos irei ocupar?

20: 5 =4 vasos. Ou seja: Se 4 X 5 =20, entdao 20: 5 =4, onde:

= 0O n24representa um estado que pode variar (n2 de vasos) - tanto na multiplicacdo, quanto na divisao.
= 0 n?20 representa um estado que pode variar (n2 de flores) - tanto na multiplicacdo, quanto na divisdo
= O operador x5 representa uma relacdo constante (LEI) entre flores e vasos (5 flores em cada vaso)

= O operador :5 representa uma relacdo constante (LEI) entre vasos e flores (1 vaso para cada 5 flores).

! Divisdo quotitativa — termo empregado por Constance Kamii (p.68).
KAMII. Constance e JOSEPH, Linda L. Criangas Pequenas Continuam Reinventando a Aritmética: séries iniciais — Implicacdes da
Teoria de Piaget. Porto Alegre: Artmed, 2005.




A divisdo com o significado de PARTILHA ndo representa a operacdo inversa direta a multiplicacdo.

Vejamos o que muda, considerando o mesmo contexto do exemplo acima, que relaciona flores e vasos.
Para a mesma divisdo 20 : 5 = 4, a proposta seria:

Tenho 20 flores e quero reparti-las, igualmente, entre 5 vasos. Quantas flores irei colocar em cada vaso?

Neste caso, em 20: 5 =4, temos:

= 0 n220 (dividendo) representa um estado — n2 de flores;
= QO n25 (divisor) representa um estado — n2 de vasos
= QOresultado 4 (quociente) é uma relacdo entre flores e vaso (4 flores em cada vaso).

Vejam que a lei (relagdo entre flores e vaso), na divisdo com significado de partilha, passa a ser o resultado
da divisdo e ndo o divisor (operador).

DIVISAO MEDIDA DIVISAO PARTILHA
Vou dividir 20 flores em grupos de 5, e colocar em | Tenho 20 flores e quero reparti-las, igualmente,
cada vaso um grupo de 5 flores, quantos vasos irei | entre 5 vasos. Quantas flores irei colocar em cada

ocupar? lrei ocupar 4 vasos! vaso? Serdo colocadas 4 flores em cada vaso.
4 + 4 + 4 + 4 + 4=2
4X5=20
vasos flores X4=20

;% %
20:5 = 4
rorg cgla va§ vasos

flores vasos 4 flores

em cada
com 5 flores vaso

Figura 2: llustracdo da diferenciagdo entre os significados de medida e partilha na divisdo e sua relagdo com a multiplicagdo:

Destacamos que diversos conceitos trabalhados, nos programas escolares, dependem da divisao com
significado de MEDIDA:
e Para compreender o valor posicional da escrita numérica e as regularidades do sistema decimal,
as criangas precisam dividir um determinado total em grupos de dez, e analisar quantos grupos de
10 formaram e quantos restaram. Ex.: 43 : 10 = 4 dezenas e restam 3 unidades.
e Para aprender numeros pares e impares, as criancas precisam dividir as quantidades em grupinhos
de dois e verificar se a divisdo fica exata (n2 par) ou inexata (n2 impar);
e Na aprendizagem da leitura e do registro da medida de tempo em horas e minutos, nos reldgios
analdgicos, as criangas precisam dividir as quantidades dos minutos em grupos de 5 para localizar
a posicao do ponteiro maior. Ou seja, para representar 3h e 45 minutos, a crianca devera dividir 45
em grupos de 5 e, ao obter 9 grupos, saberd que o ponteiro maior, quando aponta para o n? 9,
indica 45 minutos.
e Mais adiante, para aprender a divisdao com dois algarismos no divisor, o significado relacionado a
MEDIDA serd o apoio para a resolugdo dos calculos. Exemplo, para saber quanto é 168 : 14,
precisara pensar sobre quantas vezes o 14 cabe dentro do 168 (sentido da MEDIDA — contar de 14




em 14, formar grupos de 14). Poderia dividir por estimativa: Sei que 10 x 14 = 140, para 168, ainda
faltam 28. Em 28, posso realizar mais 2 grupos de 14, logo: 168 : 14 =10+ 2 =12!

e No 592 ano, quando o estudante for realizar a divisdao entre n2s decimais, serd pelo significado
MEDIDA que dard sentido a divisdo. Por exemplo, pensando no sistema monetdrio o que
significaria: 2, 00 : 0, 25? Seria 0 mesmo que questionar: Quantas moedas de 25 centavos formam
2 reais? Para solucionar, convém eliminarmos as virgulas, deixando os dois termos com a mesma
natureza, ou seja, teriamos que transformar 2 reais em 200 centavos e realizar a divisdao entre
centavos, 200 centavos : 25 centavos = 4 moedas. Neste caso, a crianga ird constatar que, entre
decimais, o quociente pode ser maior que o dividendo 2,00 : 0,25 =4

[ ]

Observem que o significado da divisao MEDIDA atravessa conceitos necessarios ao longo dos anos
iniciais e, algumas dessas aprendizagens sdo realizadas no inicio da escolaridade das criancas — geralmente
trabalhadas no 22 ano, ou 32 ano -. Por esses motivos e, pelo fato da operacdo inversa direta da
multiplicacado ter o significado de medida, defendemos que, apds a formalizagdo da multiplicacdo com o
significado de proporcionalidade, explorando as leis do X2, X10, X5, X4 e X3, a divisdo seja introduzida
como a operagdo inversa a multiplicagdo, através de situagGes problemas, jogos e desafios que se
estruturam em torno da significacgo MEDIDA. Logo a seguir, em um proximo ano letivo, novas leis da
multiplicacdo deverdo ser sistematizadas (X6; X9; X8; X7) e a divisdo devera ser trabalhada também com o
significado de PARTILHA para que o estudante construa os dois significados dessa operagao, diferenciando-
os e articulando-os.

UMA PROPOSTA PARA INTRODUZIR O TRABALHO COM A DIVISAO

A divisao pode e deve ser introduzida ja no 12 ano do Ensino Fundamental, por meio de situagdes
problemas contextualizadas e de dindmicas de jogos sem a exigéncia da formalizacdo da notacao
operatoéria.

Assim, ao se organizarem em duplas, ou trios, ou quartetos, para a realizacdo de uma determinada
atividade, as criancas irdo vivenciar, empiricamente, acdes relacionadas a divisdo com significacdo de
medida. Convém, nessas atividades, que as criancas sejam convocadas a interpretarem suas acdes
verbalizando as relagdes que estabeleceram e a registrarem os agrupamentos, sempre que possivel, pela
adicdo e sem a necessidade da formaliza¢do da notagao da divisao.

Da mesma forma, ao distribuirem igualmente, diferentes recursos - por exemplo: palitos de picolé -
para produzirem construcdes, ou ao repartirem igualmente um pacote de bolachas entre os componentes
do grupo, as criancas estdo vivenciando situa¢cdes empiricas relacionadas a divisdo com significacdo de
partilha.

O professor pode também propor pequenos problemas de enredo que envolvem a divisdo para as
criancas resolverem por meio de desenhos e de registros de frases matematicas da adicdao, ou da
multiplicacdo ainda sem a formalizacdo da divisdo. Por exemplo:

1. Divisao empirica com significado de medida
Pedro possuia 15 bolinhas de gude e resolveu dividi-las, colocando em cada saco 5 bolinhas. Desenhe e as 15 bolinhas em
grupinhos de 5 e responda: Quantos sacos ele utilizou para guardar suas bolinhas de gude?
Desenhe e mostre como vocé calculou:

Tia Rosa tinha 12 lapis e os dividiu em grupos de 3. Ela deu para cada sobrinho um grupo de 3 lapis. Quantos sobrinhos de tia
Rosa receberam esses lapis?

Desenhe e mostre como vocé calculou:




2. Divisao empirica com o significado de Partilha
Mamade ganhou 14 flores e resolveu dividi-las igualmente entre dois vasos. Quantas flores ela ird colocar em cada vaso?

Desenhe e mostre como vocé calculou:

Papai tinha 8 moedas de 1 real e as dividiu igualmente, entre seus 4 filhos. Quantas moedas cada filho
ganhou?
Desenhe e mostre como vocé calculou:

Para calcular as situa¢des propostas, as criangas poderiam utilizar tampinhas - que representariam as
bolinhas de gude, os lapis, as flores, ou as moedas de 1 real. Afinal, o significado da palavra calculo é pedras (por isso
cdlculo renal, significa pedras nos rins). Nesse sentido, se foi Util para a humanidade o uso de pedras, na origem do
desenvolvimento da Matematica, para as criangas também serd Gtil recorrer a pedras (tampinhas de garrafas PET, ou
outro material de contagem) para a realizacdo de seus primeiros calculos. E conveniente que, inicialmente, essas
situacGes sejam apresentadas para a turma oralmente. E as criancas ao realizarem o calculo, representando a
situacdo com o uso do material manipulativo, sejam encorajadas a interpretar e explicar a solugdo oralmente.

Apds essas simulagdes, as propostas escritas poderdo ser solucionadas ainda com o apoio em materiais
concretos, mas ja com o emprego de desenhos e registro de operagdes que as criangas conhecem, sem a
necessidade da formalizacdo da divisdo. Por exemplo, no 12 problema das 15 bolinhas de gude que deveriam ser
divididas em grupos de 5, as criangas poderiam registrar: 5+5+5 =15, ou3 X5 =15, ou ainda: 15-5-5-5=0.

As pesquisas atuais tém confirmado que a formalizacdo da divisdo so tera significado para o estudante,
guando ele for capaz de interpretar e solucionar de uma forma prépria — com o conhecimento que ja possui — as
situagGes problemas vivenciadas. Com base na anadlise das diferentes solugdes espontdneas produzidas pelas
criangas, o professor encoraja o grupo a ampliar seus conhecimentos, aprendendo uma nova maneira de registrar a
operacao e, assim, introduz a nova notacao com o uso do sinal da divisdo. Pela discussdo anterior, esse registro deve,
inicialmente, se apoiar na divisdo medida e, no exemplo citado das 15 bolinhas de gude, as criancas registrariam:

15: 5 = 3 sacos (ou seja, 15 bolinhas divididas em grupinhos de 5 irdo ocupar 3 sacos).

A BRINCADEIRA DO COELHO SAI DA TOCA NA INTRODUGAO DA DIVISAO -

Uma atividade muito apropriada para a introducdo da divisdo MEDIDA é a brincadeira do Coelho
Sai da Toca, pois as criancas se dividem em grupinhos de 3, quando se organizam para a brincadeira (duas
criancas formam a toca — de maos dadas - e mais uma representa o coelho dentro da toca). A brincadeira,
além de enfatizar a divisao pela lei do 3 (:3), valoriza o resto da divisdo, que pode ser 1 ou 2 — nimeros que
correspondem as criangas que irdo representar o(s) coelho(s) sem toca.

Consideremos essa brincadeira em uma turma de 22 ano que tenha 20 criancgas. Pode-se alternar o
comando: (1) coelho sai da toca - em que os coelhos trocam de toca e sempre restardao 2 coelhos sem toca;
(2) toca sai do coelho - em que as duas criancas que restaram, formam uma toca que ndo possuird coelho,
e, por esse comando, os coelhos ficam imobilizados para que as tocas se desloquem (duplas de maos
dadas), buscando abrigar novos coelhos. Depois dos deslocamentos, uma toca permanecera sem coelho.

Em uma turma de 20 criancas, com qualquer um desses comandos, elas observardo que formarao 6
tocas com coelhos e sobrardo 2 criancas — que ora serdo os dois coelhos sem toca, ora a toca sem coelho.

Fonte: turma da professora Evilene Aragao Macedo




Se a intencionalidade do professor é a introducdo da divisdo, ao longo da brincadeira, ele deve
guestionar o grupo:

Quantas criangas, ao todo, estdo brincando de Coelho Sai da Toca? 20 criancas.

Como vocés se dividiram para brincar? Vocés se dividiram em grupinhos de quantas criangas?
_Nos dividimos em grupos de 3.

Quantas tocas com coelhos vocés formaram? _Formamos 6 tocas com coelho.

Quantos colegas restaram fora das tocas? Restaram 2 coelhos sem tocas.

Podemos dizer que 20 criangas divididas em grupos de 3, formam 6 tocas com coelho e restam 2
coelhos sem toca? — Sim! Repitam, entdo ...

Apds a brincadeira no patio, convém que as criangas sejam encorajadas a representar, com material
de contagem, a organiza¢do do grupo durante a brincadeira (tampinhas de garrafas PET, por exemplo -
uma tampinha, representando cada aluno). Essa representacdo simbdlica é importante para apoiar a
reflexdo das criancas sobre suas acoes, visando a elaboracdo de um texto coletivo sobre a brincadeira e a
producdo, individual, de desenhos sobre os agrupamentos realizados e a notagdo matematica
correspondente.

A partir dos registros pelo desenho e analise dos agrupamentos por meio de notac¢do aditiva e
multiplicativa, o professor realiza mediacGes para introduzir a nova operacdo: a divisao.

A seguir, exemplo do relatério de uma crianca na brincadeira e o possivel registro coletivo para
introduzir a divisdo:

Estavam 20 criancas brincando de
~,| coelho sai da toca. Elas se dividiram
em grupos de 3. Formaram 6 tocas
com coelhos e sobraram 2 coelhos
sem toca.

(3+3+3+3+3+3)+2=20

(6x3)+2=20
"l 18 +2 =20
DIVISAO:

20 : 3 = 6 tocas com coelhos e
sobram 2 coelhos sem toca.

R WA

Fonte: desenho de uma aluna da turma do 12 ano da professora Evilene Aragdo Macedo.

CONSIDERAGOES FINAIS

A intencionalidade desse texto foi a de apresentar a diferenciacdo entre os dois significados da divisdo
(MEDIDA e PARTILHA) e esclarecer possibilidades para a introdu¢dao dessa operagao junto as criangas dos Anos
Iniciais do Ensino Fundamental.

Na pasta DIVISAO, do site Matematica da Minha Vida, disponibilizamos sequéncias didaticas e jogos que
podem ser realizados para ampliar o conhecimento acerca dessa operac¢ao e de seu algoritmo. Sugerimos, ainda, a
realizagdo das atividades dos livros do 22, 32 e 42 ano da Colecdo Matematica da Minha Vida — Editora NEEMI, para
a consolidagdo dos significados da divisdo, o desenvolvimento de estratégias de calculo e a construgdo do significado
de seu algoritmo tradicional.

RANGEL, Ana Cristina Souza. A CONSTRUGAO DA DIVISAO NOS ANOS INICIAIS EM SEUS DOIS SIGNIFICADOS:
MEDIDA E PARTILHA. Porto Alegre: NEEMI EDITORA, 2019. Disponivel no site: matematicadaminhavida.com.




